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第一讲 整数与整除的意义、因数与倍数

【知识要点】

1、整数: 零和正整数统称为自然数；正整数、零、负整数统称为整数。

2、整除的概念与条件

整数 a 除以整数 b，如果除得的商是整数而余数为零，我们就说 a 能被 b 整除；或者说 b
能整除 a。
整除的条件：

（1）除数、被除数都是整数；

（2）被除数除以除数，商是整数而且余数为零。

3、因数和倍数

整数 a 能被整数 b 整除，a 就叫做 b 的倍数，b 就叫做 a 的因数（也称为约数） 一个

整数的因数中最小的因数是 1，最大的因数是它本身。

4、能被 2，3，5 整除的数

（1）个位上是 0，2，4，6，8 的整数都能被 2 整除；

（2）个位上是 0 或者 5 的整数都能被 5 整除；

（3）各个位上的数字之和能被 3 整除的数能被 3 整除

能被 2 整除的整数叫做偶数，不能被 2 整除的整数叫做奇数。

【典例精析】

例题 1：最小的自然数是________;最小的正整数是__________;最大的负整数_________;

例题 2：从下列数中选择适当的数填入相应的圈内。

9， 7 ，
2
5
，0，0.6， 5.45 ，102，

3
7

 ， 15

正整数 负整数 整数

例题 3：既不是正整数又不是负整数的整数是 。

例题 4：下列算式能整除的是（ ）

A. 3÷2 B. 8÷3 C.12÷5 D. 35÷7
例题 5：30 6 4，我们就说 能被____整除，或者说_____能整除______；其中______
是除数，___________是被除数。

例题 6：已知正整数a能被9整除，且a又能整除27，则a是_________

例题 7：求 20 以内被 3 整除的所有数的和。
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例题 8：能整除 18 又能整除 30 的整数有几个？最大是多少？

例题 9：六年级（1）班共有 36 名学生，秋游活动时，他们想分成人数相等的几个小组进

行 活动，可以怎样分组呢？

例：方案一：如果平均分成 2 组，36 ÷ 2 = 18，每组 18 人；

例题 10：24 的因数有 ；50 以内 12 的倍数有 。

例题 11：在 40、50、60 三个数中，同时是 2，3，5 的倍数的是 。

例题 12：一个数的最大因数是 121，则这个数共有 个因数。

例题 13：一个数最大的因数与最小的倍数相比（ ）。

A.最大的因数大 B.最小的倍数大 C.一样大D.不能确定

例题 14：求在 18 的因数中 3 的倍数的和。

例题 15：下列数中，哪些数是奇数？哪些数是偶数？

17，34，42，89，121，66，345，128

例题16：400 以内的正整数中最大的奇数是 ，最小的偶数是 。
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例题17：10，13，15，25，78，99，115，220，315 中能被 2，5 同时整除的数是______，
归纳：个位上是_______的整数能被 2，5 同时整除。

例题18：77 至少加上多少，使所得结果是 5 的倍数。

例题19：一个三位数能被 2 整除，加 3 后能被 5 整除，那么这个三位数最小的是多少？

例题 20：如果 a=2×2×5，那么 a 的所有因数有____________个，分别是哪些？

第二讲 素数、合数及分解素因数

【知识点归纳】

一、素数和合数

一个数，如果只有１和它本身两个因数，这样的数叫做素数，也叫质数．

一个数，如果除了１和它本身以外还有别的因数，这样的数叫合数．

素因数是指：每个合数都可以写成几个素数相乘的形式，其中每个素数都是这个合数的因数，

叫做这个合数的素因数.

分解素因数：把一个合数用素因数相乘的形式表示出来，叫做分解素因数.

【典例精析】

1、填空：在正整数中，既不是素数也不是合数的数是_____，既是素数又是偶数的数是______

2、39、47、57、83 中为素数的有（ ）

（A） 39，47 (B) 47，57 （C）57，83 （D）47，83

3、下列说法中正确的是（ ）

（A）自然数包括素数和合数两类 (B）不存在最小的素数

（C）1 既不是素数，也不是合数 （D）2 是最小的合数

4、两个素数相乘的积一定是 （ ）
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（A）奇数 （B）偶数 （C）素数 （D）合数

5、根据要求填空：在 1，2，9，21，43，51，59，64 这八个数中，

（1）是奇数又是素数的数是（ ）；（2）是奇数不是素数的数是（ ）；

（3）是素数而不是奇数的数是（ ）；（4）是合数而不是偶数的数是（ ）；

（5）是合数而不是奇数的数是（ ）．

6、在 14＝2×7中，2 和 7 都是 14 的（ ）。

（A）素数 （B）互素数 （C）素因数 （D）公因数

7、12 的素因数是（ ）

（A）1，2，3，4 （B）2，3 （C）2，2，3 （D）1，2，3，4，6，12

8、下列分解素因数正确的是（ ）

（A）42＝2×21 （B）48＝1×2×2×2×2×3

（C）24＝4×6 （D）62＝2×31

9、把下列各数写成几个素因数乘积的形式．（树枝分解法）

（1）54 （2）153

【同步精练】

一、填空题

1．正整数可以分为 、 和合数三类.

2．素数有 个因数，合数至少有 个因数，1 有 个因数.

3．1 到 20 的正整数中，素数有 .

4．最小的素数是 ，最小的合数是 .

5．1 既不是 也不是 ，唯一的一个既是偶数又是素数的数是 .

6. 12 的全部素因数是 .

7. 分解素因数 12＝ ，12 的因数是 .

8. 把 24 分解素因数得 ，24 的因数是 .

24 的素因数有

9．24 和 32 公有的素因数有 ，公有的因数有 .

二、选择题

1、12 含有的素因数是（）.

A.1，2，3，4 B.2，2，3 C.1，2，3 D . 4，6，12

2、8 含有的全部素因数是（ ）.

A. 222  B.2，2，2 C.2，2 D . 2
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3、28 和 42 相同的素因数一共有（ ）个.

A.1 B.2 C.3 D . 4

4、下列式子中，分解素因数正确的是（ ）.

A. 92590  B. 173363  C. 55511  D . 33218 

5、下列说法中错误的是（ ）.

A.几个素数的积一定是合数 B.一个合数至少有 3 个因数

C.一个素数的因数都是素数 D.任何一个正整数都有因数

三、分解素因数

6．用“树枝分解法”分解素因数：46、30、52

7．用“短除法”分解素因数：72、51、84、42、81、40

8、一个三位数，百位上的数既不是素数也不是合数，十位上的数是最小的合数，个位

上的数既是合数又是奇数，求这个三位数.

第三讲 最大公因数和最小公倍数

【知识点归纳】

1、公因数与最大公因数：几个数公有的因数，叫做这几个数的公因数，其中最大的一个叫

做这几个数的最大公因数。

2、如果两个整数只有公因数“1”，那么这两个数互素。

3、求两个正整数的最大公因数的三种解法：

（1）分别求这两个正整数的因数，再求最大公因数；

（2）将两个正整数分解素因数，然后将它们所有公有的素因数相乘，所得的积。就是它

们的最大公因数；

（3）短除法

4、公倍数与最小公倍数

几个整数的公有的倍数叫做它们的公倍数，其中一个最小的叫做它们的最小公倍数。
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5、求两个整数的最小公倍数：

（1）分别求这两个正整数的倍数，再求最大公倍数；

（2）将两个正整数分解素因数，然后将它们所有公有的素因数相乘，所得的积再乘以余

下的因数，最后所得的积就是它们的最大公因数；

（3）短除法

6、几种互素的情况：

A． 两个不同的素数

B． 1 和任何正整数

C． 相邻的正整数

D． 一素一合且不成倍数关系

【典例精析】

公因数与最大公因数

1、12 的因数是( )；18 的因数是( )；

12和18的公因数是( )；12和18的最大公因数是( )；

2、下面这几对数中哪几对是互素的？

2 和 9、 8 和 33、 7和 91、 3和 14、 13 和 18、 21 和 42

想一想：怎样求 18 和 27 的最大公因数？

方法一：列举法

18 的因数有：

27 的因数有：

从上面可以看出，18 和 27 的公因数有_________；18 和 27 的最大公因数是___；

方法二：分解素因数法

18=______________

27=______________

观察发现 18 和 27 全部公有的素因数为两个 3，因此 3 和 3 的乘积 9 就是 18 和 27 的最

大公因数；

方法三：短除法

练一练：
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1、用短除法求 36 和 72 的最大公因数。

2、找出下列每组数的最大公因数。

4 和 8 16 和 32 1 和 7 8 和 9

公倍数与最小公倍数

3 的倍数有：

4的倍数有：

3和 4公有的倍数有：_____________，其中最小的一个是________

例：求 12 和 30 的最小公倍数

方法一：列举法

12 的倍数有__________________________；

30 的倍数有__________________________.

所以 12 和 30 的最小公倍数是_____。

方法二：分解素因数法

把 12 和 30 分解素因数

12=____________； 30=_____________

方法三：短除法

12 和 30 的最小公倍数是__________________

【同步精练】

1、找出下面每组数的最大公因数。

6 和 9 15 和 12 42 和 54 30 和 45

5 和 9 34 和 17 16、12 和 48 15 和 16
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2、选出正确答案的编号填在横线上。

(1) 9 和 16 的最大公因数是______。

A. 1 B. 3 C. 4 D. 9

(2) 16 和 48 的最大公因数是______。

A. 4 B. 6 C. 8 D. 16

(3) 甲数是乙数的倍数，甲、乙两数的最大公因数是______。

A. 1 B. 甲数 C. 乙数 D. 甲、乙两数的积

3、甲乙两个车站,长 3600 米,路旁有路标,原来每 40 米一个(起点终点各有一个) 现在要改成

50 米一个,将有多少旧路标可用.

4. 六 1借书,若借 82本,平均分发给每个同学还差 2本,若借 128本,平均分发给每个同学还剩

2 本,若借 167 本,平均分发给每个同学还差 1 本,这个班最多有几名同学.

5.新学期开学，六 1 从学校领了各种本子，其中练习本 301 本，英语本 215 本分发给班里同

学，每个同学得到的练习本应与本都相同，求这个班有学生多少？

6.有一批书平均分给 6 个人,结果多 3 本,平均分给 8 个人也多 5 本,平均分给 9 个人还是多 6

本,这批书最少有几本?

【同步精练】

1、求 18 和 30 的最大公因数。
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2、36 和 48 的公因数是_____________，最大公因数是______________。

3、求下列各组数的最大公因数

5 和 15 17 和 34 8 和 9 18 和 25

4、用一个数去除 9，27，81 正好都整除，这个数最大是多少？

5、2、3、4、5 这四个数能组成互素数共有_____________对。

6、两个连续合数的和是 38，这两个数的最大公因数是（ ）。

A.38 B.19 C.2 D.1

7、两个数的积是 12，最大公因数是 2，求这两个数？

8、求 18 和 30 的最小公倍数

9、8 和 10 的公倍数有 个，8 和 10 的最小公倍数是 。

10、5 和 15 的最小公倍数是 ，像这样，两个整数中，如果某个数 是

另一个数的 ，那么这个数就是这两个数的最小公倍数；8 和 9 的最小公倍

数是 ，像这样，两个数互素，那么它们的最小公倍数 就是 。

11、已知甲数=2×2×3×5×5，乙数=2×3×3×5×7，则甲数和乙数的最大公因数是_______

，最小公倍数是_______。

12、已知两个互素数的最小公倍数是77，这两个互素数的和是多少？

13、a、b 都是正整数，如果a = 3b，那么a、b的最小公倍数是（ ）

A、3ab B、3a C、b D、ab

第四讲 分数的基本性质

【知识点归纳】

分数的基本性质：

分数的分子和分母同时乘以或除以相同的数（0除外），分数的大小不变.
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约分：把一个分数化成和它相等，但分子分母互素的分数.

最简分数：分子、分母只有公因数 1，这样的分数，叫做最简分数.

通分：把分母不相同的分数分别化成和原来分数相等的同分母（公分母）相同的分数.

方法：将所有分母扩大到所有分母的最小公倍数，分子也扩大相应的倍数.

【典例精析】

例 1、判断：

（1）分数的分子和分母同时乘或者除以相同的数，分数的大小不变。（ ）

（2）分数的分子和分母同时乘或者除以一个数（0 除外），分数的大小不变。（ ）

（3）分数的分子和分母同时乘或者除以相同的数（0除外），分数的大小不变。（ ）

例 2、分母是 10 的最简分数有几个？

例 3、把
18

12
化成最简分数

例 4、把下面的分数进行通分，并比较大小。

5 2
6 3
和

3 7
5 9
和

7 2
18 43

和

4 9
25 40

和

【同步精练】

一、约分练习：

121
33

＝
38
16

＝
16
96

＝
325
175

＝
81
27

＝

66
42

＝
360
440

＝
222
74

＝
169
65

＝
90
63

＝

78
52

＝
138
46

44
55

＝
324
72

＝
255
150

＝

60
20

＝
77
42

＝
93
62

＝
27
45

＝
92
36

=

二、判断（对的打“√”，错的打“×” ）

1、分子、分母都是偶数的分数，一定不是最简分数．（ ）

2、分子、分母都是奇数的分数，一定是最简分数．（ ）

3、约分时，每个分数越约越小；通分时，每个分数的值越来越大．（ ）
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4、异分母分数不容易直接比较大小，是因为它们的分母不同，分数单位不统一的缘故．

（ ）

5、约分是每个分数单独进行的，通分是在几个分数中进行的．（ ）

6、带分数通分时，要先化成假分数．（ ）

三、选择题

1、分子和分母都是合数的分数，（ ）最简分数．

①一定是 ②一定不是 ③不一定是

2、分母是 5 的所有最简真分数的和是（ ）．

①2 ② 41 5 ③1 ④ 12 5

3、两个分数通分后的新分母是原来两个分母的乘积．原来的两个分母一定（ ）．

①都是质数 ③是相邻的自然数 ③是互质数

4、小于 7
11 而大于 7

13 的分数（ ）．

①有 1 个 ②有 2 个 ③有无数个

5、通分的作用在于使（ ）．

①分母统一，规格相同，不容易写错．

②分母统一，分数单位相同，便于比较和计算．

③分子和分母有公约数，便于约分

6、分母分别是 15 和 20，比较它们的最简真分数的个数的结果为（ ）

①分母是 15 的最简真分数的个数多．

②分母是 20 的最简真分数的个数多．

③它们的最简真分数的个数一样多．

第五讲 分数的加减法

【同步精练】

1. 计算：

（1）
7 5

12 18
  （2）

1 1 1
4 8 16
   (3)

1 2 3
2 5 10
  
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（4）
5 17 4
6 30 5
   （5）

20
17

4
1

5
3

 （6）
6
12

8
34 

（7）
6
112

4
315  （8）

3
22 （9）

4
11

6
52

4
33 

（10）
3
23

2
15  （11）

6
52

6
14  （12）

7
63

14
59 

（13） 3
11

14
32

3
15 

（14）解方程:
12
1

4
3

3
2

x

（15）一个数减去
7
4
, 再加上

21
51 , 结果等于 2, 求这个数.

2、把下列假分数化成带分数

（1）
11
4
； （2）

37
5

； （3）
57
7

3、把下列带分数化成假分数

（1）
72
9
； （2）

23
3
； （3）

35
5
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4、计算：（1）
8
3

24
11

 （2）
20
17

4
3

5
3

 （3）
9
2

7
23

9
75  （4）

8
72

8
55 

（5）
6
52

8
34  （6）

12
52

8
19  （7） 3

11
14
32

3
15 

第六讲 分数的乘除法

【知识点归纳】

1、由于分数
p
q
的意义是将一个总体等分为q份，而取其中的 p 份，于是我们把两个分数相

乘
p m
q n
 的意义规定为：在分数

p
q
的基础上，以

p
q
为总体，“再”等分为n份而取其中m 份，

其结果是
p m
q n



，即： ( 0, 0)p m p m q n
q n q n


   



2、两个分数相乘，将分子相乘的积作积的分子，分母相乘的积作积的分母。

3、整数与分数相乘，整数与分数的分子的积作积的分子，分母不变。

4、1 除以一个不为零的数得到的商叫做这个数的倒数。a的倒数是
1 ( 0)a
a



5、互为倒数的两个数的乘积是 1
6、甲数除以乙数（0 除外），等于甲数乘以乙数的倒数，用字母表示为：

( 0, 0, 0)m p m q n p q
n q n p
     

【典例精析】

例 1、计算：（1）
7 3
8 4
 （2）

15
8

6
5
 （3）

7 13
39


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（4）
15
1475 （5）

7
16

8
21

 （6） 12
36
15



（7）
8
5

3
22  （8）

4 113
9 2
 （9） 27

27
110 

（10）   4 1 13 13 1
9 2 2

    （11）   4 1 26 1 5 2
7 4 11

   

化带为假，写成连乘，先约后积，写清过程，目测结果。

注：整数与分数相乘，整数与分数的分子的积作积的分子，分母不变。

例 2、填 “>”, “<”或 “=”:

(1) 5)    (
15
145 (2) 5)    (

15
155

(3) 5)    (
15
175

例 3、（1）如果一集电视剧放映
5
3
小时，那么 3 集电视剧要放映多少小时？

**例 4、用简便方法计算：（1） 99
99
199  （2） 99

99
9899 

（3）
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（4）计算： )
10
11)(

9
11)(

8
11)(

7
11)(

6
11()

5
11()

4
11()

3
11()

2
11( 

例 5、倒数: 1 除以一个不为零的数得到的商, 叫做这个数的倒数.
（1）写出下列各数的倒数:

6
5
,

4
11

, 3,
2
12 , )0( aa , 1.8

2. 判断:
(1) 任何数都有倒数.
(2) 互为倒数的两个数, 它们的乘积为 1.
(3) 一个数一定不等于它的倒数.
(4) 如果两个数的乘积为 1, 那么这两个数互为倒数.
(5) 两个互为倒数的数，它们其中一定有一个数大于 1
3. 下列命题中正确的是( )

A. 零的倒数是零. B. 如果一个数是 a , 那么它的倒数是
a
1
.

C. 任何不等于 0 的数的倒数都小于本身. D. 乘积是 1 的两数互为倒数.
4、（1）倒数是本身的正整数是________.

（2） 1___
8
3

 , 1___
2
5

 .

（3）已知a是
2
11 的倒数, b 是

5
11 的倒数, 那么 ba  的值是多少?

例 6、计算：（1）
11
4

22
7
 （2）

11
55 （3） 5

11
5

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（4）
1 142
3 15
 （5）   3 5 23

7 9 3
    （6）   6 14 27

7 4
   

例 7、填空:

(1) ___
4
3

8
5

4
3

 . (2)
14
5

11
7___

11
7



(3)
2
3

2
3

3
2___  (4) ___

a
b

c
d

a
b

.( 0a , 0c , 0d )

（5）比较大小: (填">", "<"或"=")

(1)
7
6___

5
4

7
6
 (2)

7
6___

5
7

7
6
 (3)

7
6___

5
4

7
6
 (4)

5
4

7
6___

5
4

7
6



例 8、解方程:

(1)
21
11

7
4

x (2)
3
222 x

【同步精练】

1、 1除以一个不为零的数得到的商，叫做这个数的 .

2、 没有倒数， 5 的倒数是 ，
9
1 的倒数是 .

3、倒数是
5
2
的数是 ；

3
22 的倒数是 .

4、如果ａ、ｂ互为倒数，那么ａ×ｂ＝ .

5、 ._____2
3
22  ； .___

3
1

7
5

3
1

 .

6、所有正整数中， 的倒数等于它本身.

7、已知 a与b 互为倒数, 则下列各算式一定成立的是( )
A. 1ba B. 1ba C. 1ba D. 1ba

8、小李家与学校相距 4 千米, 她每天用
11
4
小时骑自行车到学校, 求小李骑车的平均速度的

算式为( )

A.
11
44 B.

11
44  C. 4

11
4
 D.

11
44 
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9、六(1)班共有 36 名同学，其中男同学有 20 名，那么女同学人数占全班人数的________；

女同学人数是男同学人数的_________.

10、下列判断错误的是（ ）

A. 真分数都比 1 小 B. 假分数都不比 1 小

C. 假分数都可以化为带分数 D. 带分数都可以化为假分数

第七讲 分数、小数的互化和大小比较

【知识点归纳】

1、一个最简分数，如果分母中只含有素因数 2 和 5，再无其他素因数，那么这个分数可以

化成有限小数，否则就不能化成有限小数。

2、一个小数从小数部分的某一位起，一个数字或者几个数字依次不断地重复出现，这个小

数叫做循环小数；一个循环小数的小数部分中依次不断地重复出现的第一个最少的数字组，

叫做这个循环小数的循环节。

【典例精析】

一、分数、小数的互化

1. 分数化成小数:
例 1、（1）游戏：用分数猜成语

一分为二 七上八下 十拿九稳 三心二意 九牛一毛

把这些分数化成小数吗？除不尽的保留两位小数.

（2）把下列分数化成有限小数，如果不能化成有限小数，将其结果保留三位小数。

4
5
,

13
24

,
16
25

,
4

27
,

7
4
,

83
35

,
19
100

观察：能化成有限小数的分数的规律是什么？

一个最简分数，如果分母中只含有素因数 ，再无其他素因数，那么这

个分数可以化成有限小数，否则就不能化成有限小数。

2. 小数化成分数:
例 2、把下列小数化为分数。

（1）0.9， （2）0.25， （3）0.234， （4）2.12
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例 3、循环小数：一个小数从小数部分的某一位起，一个数字或者几个数字依次不断地重复出

现的小数.

循环节：一个循环小数从小数部分中依次不断地重复出现的第一个最少的数字组，叫做这个循

环小数的循环节. 例如：0.1363636…的循环节为“36”，记作：0.136
 

请你写出下列循环小数的循环节和简便记法：

（1）0.33333…

（2）0.13061306…

（3）8.347564756…

（4）0.2355355355…

（5）2.12121212…

（6）12.12345345…

例 4、下列各数哪些是循环小数？哪些不是循环小数？

（1）0.7777； （2）1.12323； （3）2.343343334

例 5、将下列分数化成循环小数，并指出循环节。并求出小数点后第 100 位的数字。

（1）
2
9
； （2）

8
33

； （3）
5

12
； （4）2

83
600

（5）
1
27

例 6、将下列每组的各个分数比较大小：

①
12
7

9
7
和 ②

21
15

7
5
和 ③

24
9

16
10

和
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④
5
2

7
3
和 ⑤

3
1

51
16

17
6

和、 ⑥
25
12

9
4

19
15

和、

例 7、（1）比较大小
371
80

与 1.35； （2）
13
20

与0.66


（2）将
2
5
，

19
40

，0.45 按从小到大的顺序排列。

（3）将
3
8
，

11
32

，0.38 按从大到小的顺序排列。

（4）已知 EDCBAEDCBA 、、、、(
5
11

5
4

10
9

4
3

3
21  都不等于 0），

将它们从大到小排列起来。

（5）师徒两人加工一批零件，师傅 12 分钟做了 106 个零件，徒弟 15 分钟做了 130 个零件，

谁的工作效率高？

【同步精练】

1、填空题：

（1）
20
9

化成小数是______. （2）
25
12

化成小数是______.

2、下列分数能化为有限小数的是（ ）
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A、
1

15
B、

2
15

C、
3

15
D、

4
15

3、与 0.24 最接近的分数是（ ）

A、
3

10
B、

2
3

C、
5
22

D、
3
8

4、在
5
4
,

8
3
,

12
5

,
12
15

,
15
4

,
25
12

,
27
5

,
35
14

,
40
17

这些分数中_________________________

能化成有限小数?

5、把下列循环小数用简便方法表示:

(1) 15.0101010...... (2) 15.010010010...... (3) 15.1515151515

___________________ ___________________ ___________________

6、将下列小数化成最简分数。

（1）0.35， （2）0.02 （3）2.135 （4）0.875 （5）0.75 （6）1.25

7、（1）将
4
5
，0.75，

5
8
，

15
19

按从大到小的顺序排列。

（2）比较大小：（从小到大排列）
5
3
，

3
2
和 0.67

第八讲 分数、小数的四则混合运算

【知识点归纳】

分数小数的四则混合运算的运算顺序和正整数的四则混合运算的运算顺序相同，整数的运算

定律和运算性质都可以推广到分数和小数，同样适用于分数和小数的四则混合运算。

计算小贴士

计算小贴士 1：加减时，可同时化为小数；也可同时化为分数。

计算小贴士 2：当分数不能化有限小数时，应考虑都化为分数相加减。

计算小贴士 3：加减时，小数和小数先进行，分数和分数先进行。

计算小贴士 4：乘除运算，可都化成分数，并且把除法化成乘法，统一进行约分。
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分数小数四则混合运算的运算顺序

先算_____________,最后算________；

有括号的先算__________，再算___________，最后算_____________；

同级运算应____________________

分数小数四则混合运算技巧

分数与小数混合运算的技巧

1、分数与分数，小数与小数相加减；

2、小数直接与分数约分；

3、利用乘法分配律及其逆运算；

4、拆整数。

【典例精析】

例 1、计算：

（1）
3 0.25
4
 ； （2）

2 0.55
3
 ； （3）

10.4 0.25
6

 

例 2、计算：

（1）
3 412 (9.3 8 )
7 7

   ； （2）
7 52.25 1
24 8

 

例 3、一群年轻人去郊外旅游，共用了
4
15 小时，其中坐车用了 2 小时 10 分钟，吃午饭用

了 0.5 小时，那么他们实际一起游玩的时间是多少小时？

例 4、计算：

（1）
3 33
8 4
  ； （2）

12 2 6
25 3 5

  ； （3）
4
14

7
3


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（4）
5
35.2

4
14.8  （5）

3 5 5 2
7 6 14 3
  

例 5、计算：
3 1 5(2.5 ) 0.25
4 4 12
   

例 6、计算：

（1）
16 1 25
9 25
  ； （2）0.32 0.25 0.125 

（3）
6 1 0.125
7 7
  ； （4）37.6 14 21 

例 7、计算：
1 2 5 1 12 3 5 2 2
5 7 7 5 5
   

例 8、计算：（1）
3 15.2 4.625 5
8 5

   ； （2）
998999 999 1
999

 

例 9、计算：（1） )
6
5

8
3(

3
2

 （2）
3
2)

24
7

15
14( 
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2 5 1 53 1 7 4.125 4 4
3 6 8 6

         
（）

(4) 3 4 1 23.91 3 6.09 6 2 1.125 1 1.5 6.994
7 7 8 3

     
     
     

        

4 1(5) 3.8 1 0.38 62
5 8

     
 

1 56    8.1 2 8.1 7
6 6

  （）

1 57     1 1.25 0.8
4 8

    
 

（）   3 58      24 0.25
8 6

    
 

  8 89     1 4.6 1 8.4 0.01
13 13

     
 

（10）
44
5

10
961269.0 
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例 5、判断并改正

（1）
2
11

3
21)

2
1

3
2(1  （2） 14114

7
4

7
3



（3） 122.82.18122.0 

【同步精练】

一、计算：

（1）
4
3415.8  （2）

7
63

14
59 

（3）
3 53 1
4 6
 （4）

7
44

15
83

7
35 

（5）
9
134

3
12  （6） 99

99
2100 

1 37)  7.5 2 3
7 4

  （8） 99
99
9199 
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1 14 269) 3 5 2.8 13 0.4
5 5 5

           
   

3 2 1 810)  1 1 1.25
5 5 3 15
   （ ）

2、计算：

（1）
5
4

25
16

4
14.8  （2）

4
16.3

3
21

2
12 

（3）
3 2 6 3
5 3 7 14
   ； （4）

3 2 1 7 1( )
4 5 3 8 2
   

   1 1 1 45     2.5 1 1 0.75 6     5.2 1 2 0.8
2 3 4 5

      

（7） )
6

13
8

13(
13
4

 （8）
4

37)
6

37
4

37( 

5 5 5 5 1 5 2 1(9)9 (10) 0.25
6 9 6 9 4 7 7 4
      
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第九讲 分数运算的应用

一、知识点概要

1）一般数量关系

2）
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二、应用与提高

三、巩固练习
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第 10讲 比的意义和基本性质

概念讲解：

1、 a、b 是两个数或两个__________的量，为了把 b 和 a 相比较，将 a 与 b__________,叫

做 a 与 b 的_______.其中，b_____0.

2、比的前项相当于分数的____________和除式中的______________；比的后项相当于分数

的____________和除式中的______________；比值相当于分数的____________和除式中

的______________.

3、求两个同类量的比值时，如果单位不同，必须先把这两个量化成_______的单位.

4、比的基本性质：___________________________________________

5、最简整数比是指比的前项和后项都是_______,且_______.

6、化简比的方法：

1 比的前项、后项中含有小数：先把比的前后项同时扩大一定的倍数，变成______

比，再按整数比的化简来做。

2 比的前项、后项中含有分数：有带分数的先化成假分数，再将前后项分别乘以两

个分母的__________________，然后在按整数比的化简来做。

3 比的前项、后项是同类量但不同单位时，先_____________。

7、三项连比的性质：

如果 a:b=m:n, b:c=n:k,那么 a:b:c=m:_____:_____.

如果 k≠0,那么 a:b:c=ak:______:_______=
k

a
:_______:_______

例题讲解:

（一）比的意义

一、判断。

1．1 克盐溶解在 100 克水中，盐与水的比是 1：100。（ ）

2．2 米：5 米的比值是
2
5

米。（ ）

3．甲乙两数的比是 5：7，甲数与甲乙两数和的比是 7：12。（ ）

二、填空

1．写出下面各比：

（1）篮球场长 28 米，宽 15 米，则长和宽的比是_________，宽与长的比是________。
（2）小明做 100 道口算题，错 7 道，对题数与做题总数的比是_________。
2.如果甲数与乙数的比是 3∶5，那么甲数是乙数的_________。

3．A 是 B 的
2
3

，B 和 A 的比是_____：_____。

三、求下列各比的比值

(1)1: 2 (2)1.2 :1.5

1 2(3)1 :
3 5 (4)60cm :1.4m

(5) 1 小时 20 分钟 :2.5 小时

1(6)1500g : t
200
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（二）比的基本性质

1、化简下列各比：（直接写结果）

（1）4︰2= （2）18︰6= （3）12︰24= （4）16︰48=
2、化简下列各比（最简整数比）

（1）0.2︰0.5 （2）0.15︰0.6

（3）0.128︰1.28 （4）0.6︰1

3、化简下列各比（最简整数比）

（1）
5
11 ︰

10
3

（2）
16
15

︰
8
5

（3）
12
7

︰1.25 （4）1︰1
18
7

4、化简下列各比（最简整数比）

（1）2 千克︰500 克 （2）50 厘米︰3 米

（3）40 分钟︰1.5 小时 （4）1 2m ︰1000 2cm

5、根据已知条件求 a:b:c.

（1） a:b=2:3,b:c=3:5

（2） a:b=3:5, b:c=4:7

（3） a:b=0.5:3, b:c=3:0.8

（4）a:b=0.5:
5

4
, b:c=1.2:0.5

6、把下列各比化成最简整数比

（1）12:18:36 （2）0.35:0.49:1.4 （3）0.25:0.42: 1

(4)
4

1
2 :

5

1
3 :

10

3
(5) 0.45 分米:3.6 分米:8.1 厘米

巩固练习 1:

一、填空题
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1、比的前项除以后项所得的商叫做__________
2、一个比的前项是 25，后项是 15，则它们的比值是__________

3、一个比的前项是
4

3
，后项是

3

1
1 ，则它们的比值是__________

4、 52  =_____:_____
5、光明中学六（1）班有男生 17 人，女生 25 人，这个班男生与女生人数的比是__________;
女生与全班人数的比是_____________;男生与全班人数的比是____________.
6、一支铅笔长为 20 厘米，一根绳子长为 1.2 米，铅笔长与绳子长的比值是________.
二、选择题

1、0.6 小时：60 分钟的比值是（ ）

A.3:5 B.
3

5
C.

5

3
D.1

2、某班有学生 50 名，其中男女学生人数之比是 2：3，则女生人数为（ ）

A.20 人 B.30 人 C.2 人 D.3 人

3、调制糖水，需要糖与水的重量之比为 1：100，这个比的意义是（ ）

A.每 100 克糖水中含有 1 克糖 B.糖的重量比水的重量少 99 克

C.每 1 份糖中要倒入 100 份水 D.水的重量比糖的重量多 99 克

三、求下列各比的比值

120(1)
180 （2）0.6：1.5

3 1(3)2 :
4 6

2(4)2 :
5

（5）0.4：
5

3
（6）1.5 小时：30 分 （7）0.3 吨：400 克

巩固练习 2:

一、判断。

1．6.5：1.3 化成最简整数比是 65：13。（ ）

2．比的前项和后项都乘以 0.8，比值不变。（ ）

3． 70
15

化成最简整数比是 42
3

。（ ）

二、填空（如果所填的结果为比，都要化为最简整数比．．．．．．．．．．．．．．．．．．．）

1．实验小学的操场长 120 米，宽 70 米，这个长方形操场长和宽的比是_________。
2．甲数与乙数的比值是 1.5，乙数与甲数的最简整数比是_____：_____。
3.甲数除以乙数的商是 2.5，甲数与乙数的比是_____：_____。

4．（ ）： 20 = 3
4

=12÷（ ）= 9：（ ）=（ ）：8

三、用比的性质化简下列各比

120(1)
180 2 2(2)0.48dm : 64000cm

3 1(3)2 :
4 6
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2(4)2 :
5 （5）0.35：1.4 （6）800 克：2 千克

巩固练习 3:

一、填空题

1.化简比：2∶4∶6= 。

2.若 a∶b=3∶4，b∶c= 4∶5 则 a∶b∶c= 。 。

二、选择题

3.如果 x∶y=0.5∶3，y∶z=3∶0.8，那么 x∶y∶z 是………………（ ）

A．5∶3∶8 B．1∶6∶8 C．5∶30∶4 D．5∶30∶8

4.将一个比的前项扩大 3 倍，后项扩大 4 倍，那么这个比的比值与原来的比值相比

是…………………………………………………………………（ ）

A．扩大了 B．缩小了 C．不变 D．无法确定

三、简答题

5.化简下列各比：

（1）
5
41 ∶

10
7

∶
2
1

（2）320 克：
25
3

千克：0.005 吨

6.已知 a∶b=0.2∶1.2，b∶c=1.5∶0.4，求 a∶b∶c。

7.已知 a∶b=5∶8，a∶c=10∶13，求 a∶b∶c

第 11讲 比例和百分比意义
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概念讲解：

1、a、b、c、d四个量中，如果a:b=c:d,那么就说a,b,c,d成比例，也就是表示________________

叫做比例。其中 a,b,c,d 分别叫做第一、二、三、四比例项，第_____比例项和第_______

比例项叫做比例外项，第_______比例项和第____比例项叫做比例内项。如果两个比例内

项相同，即 a:b=b:c 时，那么把 b 叫做 a 和 c 的_____________。

2、比例的基本性质：__________________________________________ ___

_____________________________________________________________________

3、百分比的意义：把两个数量的比值写成 形式，称为百分数，也叫做

或 ，记作： ，读作 。

4、在工农业中，通常要用到成数，“几成”就是 或 ，如增产两成，就

是指增产 ，也就是 。

5、在本章中若题目未经特别说明，一般保留小数点后三位，即确保百分号前的数保留 1 位

小数。

例题讲解：

1、在比例 2︰3=4︰6 中，第一比例项是_________，第二比例项是_________，第三比例项

是_________，第四比例项是_________比例内项是________，比例外项是________。

2、3 是 6 和_______的比例中项。

3、(1)如果 yx 53  ，那么 x︰ y = : 。

(2) 如果 yx 53  ，那么 3︰ y = : 。

(3) 如果 yx 72  ，那么 y︰x= : 。

(4) 如果 yx 72  ，那么 y︰2= : 。

4、求下列各式中的 x 的值

(1) x:1.2 = 6.25:2 (2)6：x = 2.4：1

(3)
5

260


x
(4)

8

7.215 
x

5、当 x 取何值时，它与 2，4，5 可以组成一个比例？

6、解答题：

1) 在比例尺为 1︰10000000 的地图上，两地间的距离为 2.5 厘米，那么这两地的实际距离

是多少千米？
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2)把一块长 15 米，宽 8 米的巨型广告牌用照相机拍了下来，在照片上，这个广告牌的宽为

6厘米，那么照片上广告牌的长是多少厘米 ？

3)一辆汽车 2 小时行驶 120 千米，按照这样的速度，3.5 小时行驶多少千米？

4)小明买了 15 斤西瓜付了 22.5 元，小丽也买了一个 12 斤的西瓜，小丽应付多少元？

5)某班级人数为 50 人，男生与女生人数比是 2:3，问男、女生各多少人？

6、将下列百分数化为最简分数。

72% 55% 1.8% 110%

7、将下列小数或整数化为百分数。

0.66 0.0075 8.28 1

8、将下列百分数化成小数或整数。

65.2% 125.8% 0.55% 600%

9、将下列分数化为百分数。

11
4

19
50

2
15

8
7

10、把下列各数写成百分数

（1）四成 （2）七成半 （3）九折 （4）八八折
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巩固练习：

一、填空

1、在比例 2︰3=4︰6 中，比例内项是 ，比例外项是 。

2、比例
18
3

24
4

 中，比例内项是 ，比例外项是 。

3、已知 bdac  ，用 a、 c作为内项，写出一个比例式为 。

4、如果 yx 53  ，那么 x︰ y = 。

5、9 是 3 和_______的比例中项

6、已知b 是正整数，且b 是 4 和 9 的比例中项，则b = 。

7、已知 0.7×8=1.4×4，用 0.7 和 8 做内项，写出一个比例式为 _________

8、已知 1、2、3，再添上一个数后，使得这四个数成比例，这个数是_______________；

二、选择题

1、下列各组的两个比可以组成比例的是（ ）

A、
2
1
︰

3
1
和 15︰18 B、60︰20 和 15︰10

C、10︰12 和 35︰42 D、40.2︰3 和 80.4︰4

2、下列四组数不能组成比例式的是（ ）

A、2、3、4、6 B、1、2、3、4

C、0.1、0.3、0.5、1.5 D、
2
1
、

3
1
、

4
1
、

6
1

3、已知
yx
43

 ，下列各式成立的是（ ）

A、 12xy B、
3
4


y
x

C、
3
4


x
y

D、 yx 43 

4、如果 A×2=B÷3，那么 A︰B等于（ ）

A、2︰3 B、3︰2 C、1︰6 D、6︰1

三、求下列各式中的 x

（1）15︰ x =2.7︰18 （2）
6024

35 x
 （3）0.6︰ x =5

4
1

（4） x︰
2
13 =

7
13 ︰4 （5）

21
6

2
3


x

（6）3︰2 x =4︰（ 1x ）

四、解答题：甲、乙、丙三个互相咬合的齿轮，甲轮转 14 圈时，乙轮转 7圈，丙轮转 5圈，

这三个齿轮最少应分别是多少个齿？
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解答题

1.如果在比例尺为 1︰1000000 的地图上量得 A、B 两地的距离为 6 厘米，那么 A、B 两地的

实际距离为多少米？

2.在上海地图上，量得淮海路的长度为 2 厘米，如果该地图的比例尺为 1:200000，那么上

海淮海路的实际长度是多少千米？

3、一张照片长 20 厘米，宽 15 厘米，将它缩小后印到书里，长变为 4 厘米，那么宽是多少

厘米？

4、小明的爸爸工作 3 天可得到 450 元报酬，如果他一个月按照 22 个工作日计算，可以得到

多少报酬？

5.买 8支水笔要 15 元钱，那么买 20 支水笔，需要多少钱？

6.一辆汽车 2小时行驶 130 千米，照这样的速度，从甲地到乙地共行驶 5 小时，甲、乙两地

间的公路长多少千米？

7.兴趣活动中，参加画画的学生人数与参加陶艺的学生人数比是 4:9，其中参加画画的学生

有 24 人，那么参加陶艺的学生有多少人？

8．计算

（1）1 65% （2）150 75% （3）
28 125%

11
  （4）  1 1 51 3 1 25% 4

4 6 6
   

第十二讲 百分比的应用
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概念讲解：

1、在工农业中，通常要用到成数，“几成”就是 或 ，如增产两成，就

是指增产 ，也就是 。

2、在本章中若题目未经特别说明，一般保留小数点后三位，即确保百分号前的数保留 1 位

小数。

3、通常用到的百分率：

及格率= 合格率= 增长率=

出勤率= 成活率= 得票率=

4、销售问题中常用的打“折”表示，打八折出售就是按原价的 80%出售；工农业产品增产

多少常用“成”表示，二成相当于 20%。
5、销售公式：现售价=原售价打折数，来计算打折类物品的售价。

6、盈利率与亏损率的计算公式：

- = = 100%
盈利

售价 成本 盈利，盈利率
成本

； - = = 100%
亏损

成本 售价 亏损，亏损率
成本

例题讲解：

1、六年级（1）班今天实到人数是 40 人，有一人请假，一人病假，求六年级（1）的出勤

率？

2、100 个零件中，5%是不合格的，取出 20 个合格的零件后，不合格的占了剩下零件的百分

之几？

3、光明中学六、七、八年级学生参加义务植树活动，栽树棵数依次为 68 棵、76 棵、96 棵，

其中没有成活的棵数依次是 1 棵、2 棵、3 棵，求三个年级学生栽的这批树的成活率。

4、一个乡镇去年原计划造林 12 万平方米，实际造林 14 万平方米。（1）实际造林比计划造

林多百分之几？（2）原计划造林比计划造林少百分之几？
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5、（1）某工厂上月计划生产机床 3400 台，实际超额 8%，工厂上月实际生产机床多少台？

（2）修建一座大桥，计划投资 860 万元，实际节约了计划的 5%，实际投资多少万元？

6、一个工厂由于采用了新工艺，现在每件产品的成本是 37.4 元，比原来降低了 15%，原来

每件产品的成本是多少元？

7、希望小学新建了一幢教学楼，实际共投资 126 万元，比计划节约了 10%，计划投资是实

际投资的百分之几？

8. 某初级中学男女生人数情况如图所示，回答:

1）男生人数是全校学生数的几分之几?

2）女生人数是男生人数的几分之几?

3）六年级的学生数占全校学生总数的几分之几?

4）九年级的女生数是全校女生数的几分之几?

9. 右图是对 228 名学生来校方式进行的调查，问：

1）乘公共汽车来校的学生所占的百分率是多少？

2）乘地铁来校的学生所占的百分率是多少？

（单位：人）
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3）走路来校的学生所占的百分率是多少？

4）骑自行车来校的学生所占的百分率是多少？

10. 经济学家将家庭或个人在食物消费上的支出与总消费支出的比值称作恩格尔系数，即：

恩格尔系数= %100
消费支出总额

食物消费支出总额

恩格尔系数可以用来刻划不同的消费结构，也能间接反映国家不同的发展阶段.联合国粮农

组织的规定如下表所示：

恩格尔系数

大于或等于 60%

恩格尔系数

在 50%~60%之间

恩格尔系数

在 40%~50%之间

恩格尔系数

在 30%~40%之间

恩格尔系数

小于 30%

绝对贫困 温饱 小康 富裕 最富裕

（注：在 50%~60%之间是指含 50%而不含 60%的所有数据，以此类推。）

根据上表，结合我国城市和乡村居民的恩格尔系数，请你判断下列年份属于哪个阶段.

年份

恩格尔系数
1978 年 1995 年 2001 年

城市 57.5% 49% 37.9%

乡村 67.7% 58.6% 47.7%

11. 一件衣服原价为 283 元，现打八折出售，求这件衣服的实际售价。

12. 一件衣服原价为 128 元，现价为 108.8 元，求这件衣服的售价打几折。

13. 一件衣服以原价八折售出，售价为 56 元，这件衣服的原价是多少？

14. 一件服装的成本价为 80 元，准备以 30%的盈利率定价，为了吸引顾客，商家九折销售

此服装。（1）这件服装的实际售价是多少元？（2）这件服装最后的盈利是多少？
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15. 某商场销售哈密瓜，其中 80 个以单价 30 元卖出，余下的 20 个因损坏以单价 5 元卖出，

已知每个哈密瓜的成本为 10 元，该商场是盈利了还是亏损了？盈利率或亏损率是多少？

16. 元旦将至，某商场搞促销让利活动，已知一种服装每套标价 600 元，第一次打八折出售，

每套能盈利 25%，店家售出这样的服装 100 套后，对剩下的 8 套服装再打八五折出售，当服

装全部售完后，商店共可盈利多少元？

巩固练习：

1. 填空：

（1）小丽参加竞选班级中的学习委员，投票时全班 50 位同学中，有 8 位同学投票给小丽，

小丽的得票率是 。

（2）一批产品的废品率是百分之零点六，写成百分比是 ，这批产品的合格率

是 。

（3）某学校组织学生参加春秋两季的植树绿化活动，春季植树 360 棵，秋季植树 440 棵，

成活了 760 棵，则成活率是 。

（4）某厂计划 2013 年下半年产量比上半年增长 20%，则下半年产量是上半年的 %。
（5）一套数学自学丛书，现价是 160 元，比原价降低了 40 元，则现价是原价的 %。
2. 解答题：

（1）六年级（5）班有 40 人参加的一次数学测试中，试卷上有 5 道计算题，全班错了 15
题，求这个班级学生计算题的正确率？

（2）100 个零件中，3%是不合格的，取出 25 个合格的零件后，不合格的目前占了百分之几？

（3）某销售公司第二季度的销售额为 210 万元，比第一季度增长了 5%，该公司计划第三季

度销售额的增长率在第二季度的基础上提高 1 个百分点，求该公司三个季度的销售额。
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第十三讲 圆的周长和弧长

概念讲解：

1、圆的认识：

圆和三角形、四边形一样，是生产、生活中常见的平面图形，但它不是直线图形，而是

一种曲线图形。圆是对称图形，无论在什么地方把它对折，两部分都能重合。

这些折痕相交于圆中心的一点，我们把圆的中心的这一点叫做圆心。圆心通常用字母 O
表示，以 O 为圆心的圆，记作：O,读作“圆 O”。
半径：

用有刻度的直尺量圆心到圆上任意一点的距离，发现，圆心到圆上任意一点的距离都相

等，我们把联接圆心和圆上任意一点的线段叫做“半径”。半径通常用字母 R（或 r）表

示。

直径：在圆的对折时，我们看到折痕都通过圆心，这条通过圆心并且两端都在圆上的线

段叫做直径。一个圆有无数条直径，所有直径的长都相等。直径通常用“d”表示。

在圆当中，直径的长都等于半径的 2 倍。即
dd 2r r=
2

 或 。

2、圆的画法：

步骤：

画一个半径为 2 厘米的圆

3、圆的周长：围成圆的曲线的长叫圆的周长。

圆的周长和直径的比值是一个固定的数，我们把圆的周长和直径的比值叫做圆周率，用

字母 表示（读 pai）.
圆的计算公式： 2C d C r  或

4、弧：圆上任意两点之间的部分叫做弧，弧用符合“”表示。

5、圆心角：顶点在圆心，两边为半径的角。

6、弧长公式：（推导）

7、弧长和弧度：弧的长度就是弧长，弧长决定弧的长短，弧度决定弧的弯曲程度，弧度即

是弧所对的圆心角的度数。

例题讲解：

1、为了游人安全，人民广场音乐喷泉最外围有一个圆形警戒线，它的周长约为 62.8 米，求

喷水池警戒线的半径。

2、一个花坛的直径为 5 米，要在它的边上镶一圈铝合金，需要铝合金多少米？

3、如果圆环的外圆周长为 31.4 厘米，内圆周长为 18.84 厘米，求圆环的宽度。
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4、在长为 4厘米，宽为 3厘米的长方形纸片上剪下一个最大的圆后剩下的周长是多少厘米。

5、下列叙述中，正确的个数是 个。

（1）半圆是一条弧；（2）圆心角相等，所对的弧的长也相等；（3）顶点在圆内的角叫做圆

心角。

6、在半径为 5 厘米，圆心角为 072 的弧长是多少？

7、半径为 6 厘米的圆，一圆心角所对的弧长为 6.28 厘米，这个圆心角是多少度？

8、某海关大楼的大钟时针长 2 米，从上午 10 点到下午 5 点，时针的尖移动了多少米？

巩固练习 1：
一、填空题

1、如果圆的半径为 r，那么半圆的周长公式是C半圆 = 。

2、已知圆环的外圆半径为 1r ，内圆半径为 2r ，那么圆环的面积= 。

3、圆的半径扩大为原来的 3 倍，则周长扩大为原来的 。

4、已知时钟的分针长为 4 厘米，从上午 9 点到下午 3 点，它走了 厘米。

5、在一个周长是 28 厘米的正方形里画一个最大的圆，圆的周长是 厘米。

二、判断题

6、在同一个圆中，所有的直径都相等。

7、两个圆的直径相等，它们的半径也一定相等。

8、圆的半径扩大 2 倍，则周长也扩大 2 倍。

9、圆的半径增加 2cm，则它的周长也增加 2cm。

10、在一个圆里，两端都在圆上的线段叫做圆的直径。

11、半圆的周长就是这个圆周长的一半。

三、解答题

12、在长为 18 厘米，宽为 10 厘米的长方形纸片内画一个最大的圆，这个圆的周长是多少厘

米？
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13、小明想知道小区里一棵大树的直径，他用一条长 20 米的绳子围绕一棵树干绕了 6 圈，

还余下 1.16 米，这棵树干的直径大约是多少米？

14、一辆自行车的车轮直径为 0.76 米，那么：（1）它在地面上转一圈行了多少路程？（2）
如果它每分钟转 200 圈，那么它每分钟可以行驶多少路程？（3）按上面的速度，小明从家

到学校要 5 分钟，求小明家到学校的距离。

巩固练习 2：

1、120o 的圆心角是360o 的 分之一，它所对的弧是相应的圆周长的 分之一。

2、将长为 12 厘米的圆周平均分为四份，每一份的弧长为 厘米。

3、已知 的圆心角所对的弧长为 3cm ,它所在的圆的周长是 cm。

4、已知圆上一段弧长为5 cm，它所对的圆心角为 0100 ，则该圆的半径为 cm。

5、海关大钟的时针长 1.8 米，从三点到八点针尖走过的距离是 米。

6、两个半径均为 1 米的圆，一个平均分成 4 份，另一个平均分成 6 份，若从中各取一份，

则它们弧长的和为 米。（结果保留一位小数）

7、下列判断正确的是（ ）

A 半径越大的弧越长； B 所对的圆心角越大弧越大；

C 所对的圆心角的半径越大的弧越大； D 半径相等时，所对的圆心角越大的弧越长。

8、下列判断中，正确的有：（ ）个。

（1）同圆中弧长相等，所对的圆心角相等；（2）已知圆的直径为 d，弧长
360

nl d ；（3）

弧是圆上两点之间的一段；（4）相等的圆心角所对的弧长相等。

A 1 个； B 2 个； C 3 个； D 4 个

9、把一个直径为 2 厘米的圆平均分成四个扇形，每个扇形的周长是多少厘米？

10、一张圆形纸片，对折两次后，所得的弧长为 6.28 厘米，求这个圆的半径。

11、一副大小齿轮互相齿合，大齿轮的半径为 240 毫米，小齿轮的半径为 60 毫米，则小齿

轮转动一周时，大齿轮转动的角度是多少？

第十四和十五讲 圆的面积和扇形面积
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概念讲解：

1、圆的面积：圆所占平面的大小。

2、圆的面积公式： 2S r

3、扇形的概念：一条弧和经过这条弧两端的两条半径所围成的图形叫扇形。

4、扇形的表示： 扇形的圆心角： 扇形的面积公式：

扇形的周长公式：

5、扇形统计图的特点：

（1）圆代表总体；

（2）扇形代表总体中的不同部分；

（3）扇形的大小反映部分占总体的百分比的大小.

（4）、各个扇形所占的百分数之和为 1；

6、制扇形统计图的一般步骤：

(1).先算出各部分数量占总数量的百分之几；

(2).再算出表示各部分数量的扇形的圆心角度数;

(3).取适当的半径画一个圆,并按照上面算出的圆心角度数,在圆里画出各个扇形;

(4).在每个扇形中标明所表示的各部分数量名称和所占的百分数.

例题讲解：

1、求下列各圆的面积。

OA=1cm ; CD=4 厘米； EF=2 厘米

2、把一根长为 25.13 厘米的铁丝围成一个圆（接头处共 0.01 厘米），这个圆的面积是多少？

3、在一个边长为 20cm 的正方形内画一个最大的圆，这个圆的面积是多少？

4、一块直径为 40 厘米的圆形铝板上，有 4 个半径为 5 厘米的小孔，这块铝板的面积是多

少？

5、一个环形的外圆半径是 10 分米，内圆半径为 5 分米，求环形的面积。

6、一张长 30 厘米、宽 20 厘米的长方形纸，在纸上剪一个最大的圆，还剩下多少平方厘米

的纸没用。

7、求阴影部分的面积。(单位:厘米)



华询教育

46

8、学生口答：

（1）、若一个扇形的圆心角是 72°，则它的面积是所在圆的面积的 （几分之几）

（2）、把一个半径为 5 厘米的圆平均分成 6个面积相等的扇形，则每个扇形的圆心角是

度；

（3）、圆的面积是 100 平方厘米，圆中的扇形的圆心角为 60°，则扇形的面积是

平方厘米。

9、如图，若半径 OA=2，求扇形的面积（结果保留 ）

10、若扇形的半径是 2cm，弧长为 6 cm，则它的面积、周长各是多

少？

11、汽车上有电动雨刷装置，如图，雨刷摆动的圆心角为 90°，求部分雨刷摆动划出区域

的面积。（结果保留 ）

12、求阴影部分面积：

13、如图，已知两个半圆的直径为 12 厘米， 14、如图，O 为半圆的圆心，OA 为 3cm，求

阴
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求图中黄色部分的周长和面积。 影部分的周长和面积。

OA B

巩固练习：

一、填空：

1、半径为 1 米的圆的面积为 ，一个面积为 12.56 平方厘米的圆的半径为 。

2、一圆形杯盖周长为 18.84 厘米，则这个杯盖的面积是 。

3、有大小两个圆，大圆的直径是小圆直径的 3 倍，那么大圆周长是小圆周长的 ；小

圆面积是大圆面积的 。（填几分之几）

4、在一个面积是 16 平方厘米的正方形内画一个最大的圆，这个圆的面积是 。

5、在一张长为 4 厘米、宽为 3 厘米的长方形纸片里剪一个最大的圆，此圆的面积比长方形

的面积小 平方厘米。

解答题：

6. 一种麦田的自动旋转喷灌装置的射程是 15 米，它能喷灌的面积有多少平方米？

7. 一个雷达圆形的屏幕的直径是 40 厘米，它的面积是多少平方米？

8、一个圆的半径从 3 厘米扩大到 7 厘米，它的面积增加了多少平方厘米？

9、如图，正方形 ABCD 的面积是 100 平方厘米，那么圆的面积是多少平方厘米？

10、将一根长 100 米的绳子，绕一颗大树 20 圈少 48 厘米，这棵大树横截面面积是多少平

方厘米？

11. 用一根 10.28 米的绳子，围成一个半圆形，这个半圆形的面积是多少？

12、已知扇形的圆心角为 0120 ，半径为 3，则这个扇形的面积是： 。
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13、圆心角为 060 的扇形的面积为 8.96 平方厘米，这个扇形的圆心角是 。

14、一个扇形的半径为 5厘米，面积为 15.7 平方厘米，这个扇形的圆心角 。

15、如果圆的半径 R=30cm，那么弧长为 36cm 的扇形的面积是 。

16、一个扇形的面积是所在圆面积的
2
3
，扇形的圆心角是 。

17、一个扇形的弧长是 20 厘米，面积为 240 平方厘米，则扇形的圆心角是

18、下列说法正确的是：（ ）

A．扇形是圆的一部分，圆的一部分是扇形；B. 扇形的半径越大，面积就越大；

C. 在圆中任意画两条半径，一定能构成两个扇形；D. 两条半径和一条弧长就能组成一

个扇形。

19、扇形的半径不变，圆心角扩大为原来的 2 倍，则（ ）

A. 面积扩大为原来的 4 倍；B.面积扩大为原来的 2 倍；C.面积不变；D.面积缩小为原来

的一半。

20、某海关大楼的大钟时针长 1.8 米，从上午 11 点到下午 4 点，时针扫过的面积是多少平

方米？

21、求阴影部分面积：

第十七讲 期末复习（一）
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班级 姓名 得分

说明：本卷中，如没有特别说明，所涉及的与整除有关的概念都是指在正整数范围内，

所涉及的圆周率π取 3.14．

一、 填空题（本大题共 13 题，每空 2 分，满分 34 分）

1．最小的合数是_____________.

2． 100 以内能同时被 3 和 7 整除的最大奇数是____________.

3．计算： ________
7
358  ； ________

12
71

15
82  ；

________
6
52.1  ； ________

9
86  .

4．用“<”号连接：25%、0.2 与
3
1
是 .

5．求比值：1.5∶24=_________；75g∶0.5kg =____________.

6．若 15:7y:x  ，那么  )yx(:x .

7．若女同学人数占全班人数的
8
3
，则女同学人数是男同学人数的 %.

8．某外贸公司去年产值为 280 万元，今年的产值估计为 315 万元，那么这两年的增长率

是 .

9．某商场举行新年促销活动，将原价为 2500 元的手机打八五折销售，则该手机现在的售

价是 元.

10． 掷一枚骰子，朝上的点数是素数的可能性的大小是 .

11． 边长为 10 厘米的正方形中画一个最大的圆，这个圆的周长是__________厘米.

12． 圆环的外圆半径为 6 厘米，内圆半径为 4 厘米，则圆环的面积是__________平方厘

米.

13． 已知三个数分别为 1、2、3，请你再写出一个数，使这四个数能组成一个比例，这

个数是 （写出所有可能）.

二、选择题（本大题共 5题，每题 2 分，满分 10 分）

14．下列分数中不能化为有限小数的是 …………………………………（ ）

（A）
25
7

． （B）
32
7

． （C）
9

15
． （D）

6
5
．

15．下列各组数中，互为倒数的一组数是…………………………………( )

(A)
9
81 和

8
19 . (B)

9
81 和

17
8

. (C)
9
81 和

8
91 . (D)

9
81 和

17
9

.
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16．小李计划一天加工 60 个零件，上午完成计划的
5
3
，下午完成计划的

9
5
，他实际超产了

计划的多少？下面列式正确的是……………………………………（ ）

（A） .
9
5

5
360  （B） .

9
5

5
31  （C） .

9
5

5
31  （D） .1

9
5

5
3



17．甲数与乙数之比是 5∶4，那么乙数比甲数少百分之几？下面正确的是（ ）

（A）80%. （B）20%. （C）25%. （D）125%.

18．一条弧的长度是圆周长的
5
2
，则这条弧所对的圆心角的度数是………（ ）

（A）96． （B）120． （C）144． （D）160．

三、 （本大题共 3 题，满分 30 分）

19．（本题 5 分）求 36 与 48 的最大公因数和最小公倍数.

20． （本题每小题 5 分，共 20 分）计算（写出计算步骤）：

(1) 2.0
6
1

3
11  ； (2) )

13
614.0(

13
7

5
27  ；

(3)
22
15

5
112.13  ； (4) 5.4

20
115

5
38

5
2155.5  .

21．（本题 5 分）已知 x:：y=0.2:0.3，x：z=
4
1
:
3
1
；求 x：y：z.

四、 （本大题共 4 题，每题 5 分，满分 20 分）

22．在 2010 年广州亚运会中，中国香港队获奖情况如图所示，
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其中金牌获得 8 枚，问铜牌获得多少枚？

23．一座时钟从八点到十点（即∠AOB=60°），时针尖端移动的距离是 6.28 厘米，

问时针扫过的面积是多少平方厘米？

24．王师傅 1.5 小时加工 1350 个零件.照这样的速度，王师傅 40 分钟可以加工多少个零件？

25．建筑工地有一批水泥，第一次用去 7200 千克，比第二次多用
4
1
，剩下的水泥是第一次

用去的 30%，问：

(1) 剩下水泥多少千克?
(2) 这批水泥共有多少千克?

五、 （本大题满分 6 分）

26．如图，大正方形 ABCD 与小正方形 BEFH 并排放在一起，已知大正方形的边长是 6，以

点 B 为圆心，边 AB 长为半径画圆弧，联结 AF、CF.
计算：(1) 当小正方形边长是 2，求阴影部分的面积.

(2) 当小正方形边长是 3，求阴影部分的面积.
探究：由上述计算，你感到阴影部分的面积与小正方形

边长有关吗？请说明理由.

第十八讲 期末复习（二）
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班级 姓名 得分

说明：本卷中，如没有特别说明，所涉及的与整除有关的概念都是指在正整数范围内，

所涉及的圆周率π取 3.14．

六、 填空题（本大题共 13 题，每空 2 分，满分 34 分）

一、填空题：（每格 1分，共 45 分）

1）_________和___________统称为自然数。

2）在 6和 18 中， 是 的倍数， 是 的因数， 能被 整

除；

3）在 26、29、38、91 中，既是奇数又是素数的是______, 既是偶数又是合数的

是______

4）最小的素数是_________.，最小的自然数数是______。

5）在 4、9、和 8、16 中，互素数有

6）12 的因数有____________,素因数有_____________

7）分解素因数 24=___________

8）7 与 14 的最大公因数是______,最小公倍数是______

9）3 和 11 的最大公因数是______,最小公倍数是______

10）已知数 a = 2 × 2 × 3 × 5，数 b = 2 × 3 × 3 × 5 × 5. 则数 a

与 b的 最小公倍数是 ，最大公因数是 ___

11）12、15 和 18 的最小公倍数是__________

12）在
15
7
、

20
11

中, 分母的最小公倍数是_________.

13）有一袋糖果，不论分 6人，还是分 5人，都多 2块，这包糖果 至少有_________

块.

14）某长途汽车站向北线每 20 分钟发一辆汽车，向南线每 25 分钟发一辆汽车，

如果同时向两线发车，至少要经过________分钟又同时发车.

15）把 11÷23 写成分数形式是_______.

16) 把
4
3
写成两个数相除的式子是___________

17）
13
4
里有 个

13
1
，

3
5
是 5 个 ，

18）在括号内填上适当的数：
        2      2

18 3 3 9


 


；
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7
10

2
5

1
4

3
3

19）比较大小：
6
5          

5
6 ；

13
9           

3
2 ；

20）写出 2个分母为 4的最简分数是__________.

21）
2 8 (       ) 24 ;    
3 (      ) 2 16
 

22）约分
8

36
 ________； 24 分米是 5米的__________（填几分之几）

23) 在分数
6 8 18 17 11, , , , ,

15 21 27 51 30
中,最简分数有 ______ 个,分别是 __________

24）如图所示, 用分数表示 A、B、C是数轴上的点, A 表示的数是_____ B 表示

的数是________; C 表示的数是________.

25) 两个数的最大公因数是 6，最小公倍数是 36，那么这两个数是

______________________..

二、选择题：（每小题 3 分，共 15 分）

26）在下列各组数中，第一个数能被第二个数整除的是（ ）

（A） 6和 24 （B） 6 和 0.6 （C） 0.2 和 0.1 （D） 91 和 7

27）下列关于 1的叙述，不正确的是……………………（ ）

（A）1 是最小的自然数 （B）1 既不是素数，也不是合数 （C）1是

奇数 （D）1的因数只有 1个

28）分数的分子和分母都除以同一个不为零的数，分数大小（ ）

（A）不变 （B）增大 （C）变小 （D）不能肯定

29）下面的说法中错误的是（ ）。

（A）3和 5都是质数 （B）3和 5都是 60 的质因数

（C）3和 5都是 15 的因数 （D）3和 5都是 60 的分解质因数

30）下列各图, 用分数表示图中阴影部分与整体的关系, 正确的个数

有……………….( )

A B C

320 1
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(A)1 个 (B) 2 个 (C) 3 个 (D) 4 个

三、解答题：（8+8+6 共 22 分）

31）用短除法求每组数的最大公因数：（4分×2=8 分）

（1）42 和 63 （2）144 和 54

32）用短除法求每组数的最小公倍数：（4分×2=8 分）

（1）34 和 51 (2)48 和 36

33) 把
6
5
和

72
27

分别化成分母为 24，并且与原分数相等的分数.（6分）

四、应用题：（每小题 6 分，共 18 分）

34）某班原有男生 18 人，女生 23 人，后来又转来 4名女生，问女生人数占全班

人数的几分之几？

35) 一筐西瓜大约有 350 个，3 个一拿，4 个一拿，5 个一拿都正好能拿完，问



华询教育

55

这筐西瓜共有多少个？

36) 某机床厂第一、第二车间第一季度计划生产机床分别为 400 台和 300 台。一、

二、三月实际的月产量如条形图所示。（1）第一车间第一季度实际完成计划产量

的几分之几？（2）两个车间第一季度实际共完成总计划产量的几分之几？

180
150

120

70

120

90

1 月 2 月 3 月

第
一
车
间

第
二
车
间


